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Verifica di matematica: Goniometria

A) Traccia i grafici delle seguenti funzioni:

1) y = arccosx - 2| 2)y :%—arctan@ 3)y= sinx—%‘
4)y= co{Bx —g) 5) y = |tanx +1 6) y = 2arcsinfx)
B) Calcola i valori delle seguenti espressioni:
1) sin(rr- arctar(éj) 2) co arcsir{—lj + §Tr
2 3) 2
3) tar{n+ arccoE—%D 4)cos(arctaid —3n )
. 2 3

5) Calcola sina , sapendo ch&ana = 2 e chert<a < En
6) Calcola cosa, sapendo chsina = —% e che—g <a<0
C) Risolvi le seguenti disequazioni elementari
1) cosxsﬁ 2) cosx>—£ 3) sinx < —ﬁ

2 2 2

. 1 1

4) sinx=-= 5) tanx< —— 6) tanx>1

2 e
7) cosx < 2 8) sinx < 2

5 5

D) Scrivi gli angoli corrispondenti agli archi indduati nelle seguenti figure:
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SOLUZIONI Verificadi matematica: Goniometria 18 Ottobre 2008 Classe 4G

Esercizio Al

Il grafico di y = arccosx -2 (in nero) si ottiene nel modo

seguente:

» traccio il grafico diy = arcco:x (in grigio)

> deduco il grafico diy = arcco$( (evidenzio i punti con le x
positive e i rispettivi simmetrici rispetto all’assdlelle ordinate)

» deduco il grafico diy = arcco{9<—2| (sposto I'asse verticale a
sinistra di 2)

Esercizio A2

, . 1 : "
Il grafico di y :Z—arctanx (in nero) si ottiene nel

modo seguente:

> traccio il grafico diy = arctarx (in grigio)
» deduco il grafico diy = —arctarx (facendo il
simmetrico rispetto all’'asse delle ascisse)

» deduco il grafico diy = % —arctanx (spostando l'asse

orizzontale in basso d})
4

Esercizio A3

Il grafico di y =

: 1 .. "
smx—E‘ (in nero) si ottiene nel

modo seguente:

/_\/-\ / \\ > traccio il grafico diy =sinx (in grigio)
I } } } } —t 1

» deduco il grafico diy = sinx—E (spostando I'asse

delle ascisse in alto d})
2
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» deduco il grafico diy =

. 1
SinX _E‘ (ribaltando le parti negative)

Esercizio A4
Il grafico di y = cosz—g) (in nero) si ottiene nel

modo seguente:

o : L
riscrivo la funzione comey = cos3(x _E)

» traccio il grafico diy = cosx (in grigio)
» deduco il grafico diy =cos@x )contraendo
orizzontalmente di 3 il grafico di cosx)

» deduco il grafico diy = cos3(x —1—]12) (spostando

I'asse verticale a sinistra dﬂ)
12

Esercizio A5

Il grafico di y =|tanx +1 (in nero) si ottiene
nel modo seguente:

» traccio il grafico di y =tarx (in grigio)
> deduco il grafico diy =|tanx (ribaltando

le parti negative)
> deduco il grafico diy =|tanx| +1
(spostando I'asse orizzontale in basso di 1)

Esercizio A6

Il grafico di y = 2arcsinEx) (in nero) si ottiene nel modo
seguente:

» traccio il grafico di y =arcsink )(in grigio)

» deduco il grafico diy = arcsinEx )facendone il simmetrico
rispetto all’asse delle ascisse)

» deduco il grafico diy = 2arcsinE-x ) (dilatando verticalmente
di 2)

Verifica 18 Ottobre 2048 3




=3
V13

ponendoa = arctar@j si deve determinaresin(rt— arctar@j) =sin(m—-a)

Esercizio B1 sin(rt— arctarEgj)

sapendo cheéana = 3 e LS a< 1
2 2 2

usando le relazioni sugli archi associ@in(n—a) = sina
usando la relazione che lega il seno alla tangente:

. tana 3 . I <
sind mj+ fb—=~= ('angolo é nel 1° quadrante, quindi il seno é pes)

1+tan?a V13
EsercizioB2 co arcsir(—lj+§n __1
3) 2 3

ponendoa = arcsir{—%j si deve determinareo{arcsir{—%j +gn) =cos( +gn)

. 1 1l
sapendo chsina = —5 e 5 <a<

NS

o : . 3 : 1
usando le relazioni sugli archi complementa@os( +§T[) =+sina = 3

Esercizio B3 tar(n+ arccoE—%D = —2x/§

ponendoa = arccog—%j si deve determinardgan(it+ arccog—%j) =tan(t+a)

sapendo cheosa = i e0<asm

usando le relazioni sugli archi associd@n(n+ o) = tana
usando la relazione che lega la tangente al sahoaseno e quella che lega il coseno al seno:

sina | +N1-cofa e

tana = = ('angolo & nel 2° quadrante, quindi il seno & peg)
cosa cosa
Esercizio B4 cos(arctair — 3m) = 1
V50
ponendoa = arctar{7) si deve determinareos(arctaf) - 3m) = cos@ —3n)

sapendo chéana = 7e —g <a <g

usando le relazioni sugli archi associadsQ — 3m) = —cosa
usando la relazione che lega il coseno alla taegent

1 1
costl 4 +4f———= ('angolo é nel 1° quadrante, quindi il coseno 8i{peo)

J1+tan?a V50

Esercizio B5 Calcola sina , sapendo ch&ana :g e chem<a < gn

usando la relazione che lega il seno alla tangente:

. tana 2 . I o
sina =5 — =- ('angolo & nel 3° quadrante, quindi il seno & riega

\/1+tan20( \/E”
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Esercizio B6 Calcola cosa, sapendo chsina = —é e c3he—g <a<0

usando la relazione che lega il coseno al seno:

[ . 2/6
cost 4 +W1-sin’a = ?\/_ ('angolo & nel 4° quadrante, quindi il coseno 8i{peo)

J3

Esercizio C1 cosx < 7

Esercizio C2 cosx > -

Esercizio C3 sinx < —g
. . 1
Esercizio C4 sinx = _5

Esercizio C5 tanx < _ig

EsercizioC6 tanx>1

Esercizio C7 cosx < —é
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£+2knsxs%1n+2kn

—E+2kn< x<§n+2kn
4 4

ﬂ+2k11s XS§T[+2kT[
3 3

—ﬂ+2kns xszn+2kn
6 6

“Miknexs-Dkn
2 6

E+kn<x<ﬂ+kn
4 2

arccoE— éj + 2kt X < 21— arccoE— éj + 2kmt



Esercizio C8 sinx < —%

"""
o
S
-

- & Tr+arcsir[§j+2kns X< 2n+arcsir(—§j+2kn

5

.
e,
g
.
.

2|
EsercizioD1 e /\\ > —g+2knsa <arcsir(§j+2kn
A
Esercizio D2 N (/ > arcsir(—ﬂj+2kn<or < 11+ 2KTT
_f' \\z/ >
~~~~ S e >
A
\k: /ﬁ‘_
M DES W 2 7
Esercizio D3 - =20 —Ti+2kn<a < T+ arcsir(—j+2kn
<2 4 3 12
ol AT
. (1 (1
Esercizio D4 —arcsi 5 + 2kit< a < Tt—arcsi 5 + 2kTt
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Esercizio D6
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arctarEﬂj +2knt<a < n + 2kTt
5 2
O

T+ 2km< a < 1+ arctarEgj + 2kTt

—E+2krr<asE+2kn
3 3
O

§Tr+ 2kmi<a < ZTr+ 2kTt
4 6



V4 T (P e

N | P et

arcsir[gj +2kn<a < arcco{—ij + 2k1t

v

\|mt+arctan@) + 2km< o < ST 2kt|

13

0 AN

) S (4 <

3 [T+ arcsw(5j+2kn< X < 211+ 2KTT ‘
\ |

Mancano
i valori
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n-arctan@) + 2kn< a < 2n-arctan@) + 2kn
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